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1. Знайдіть усі первісні для функції: 

      

 

 

 

 

 

2.   

 
 
3. Приклади безпосереднього інтегрування (за таблицею та основними правилами інтегрування): 

  

 

 

 

 
4. Приклад (метод заміни змінних, метод підстановки) 

 

 
5. Приклад інтегрування частинами 
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6. Обчистити інтеграли   2)   3)  

         

         

          

7. Обчислити площу даної фігури:  1) 2)  
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ПРАКТИЧНИЙ БЛОК 

 

10. Створити дах над пісочницею, знайти яку кількість матеріалу потрібно, якщо математичною 

моделлю даного виробу є фігура обмежена параболою у=х2, та  , яка обертається навколо осі 

абсцис. Обчислити об’єм тіла, утвореного в результаті обертання цієї фігури. 

Знаходимо межі інтегрування:                 , 

         х4=х,  х(х-1)(х2+х+1)=0,  х1=0, х2=1.     V = 
b

a

dxxf )(2 . 

 
11. Знайти роботу, яку необхідно витратити на викачування води з резервуара, якщо він завглибшки 

2м і має форму циліндра радіуса 1м (ρв=103кг/м3) 

        Спрямуємо вісь ОХ вздовж діючої сили. Значення сили F(х), що діє на переріз циліндра 

визначається вагою шару води, що знаходиться вище від цього перерізу. Отже, оскільки S=πr2=π, то 

для х є [0;2] F(x)=πρg(2 - x), g=9,8м/с2  

 

8. Використовуючи геометричний зміст інтеграла обчислити:      
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9. Обчислити площу даної фігури:        
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ПРАКТИЧНИЙ БЛОК 

 

12. Протягом 7с величина струму в провіднику змінювалась за законом   I(t)=3t2+2t. Знайти 

кількість електрики, що пройшла через провідник за цей час. 

            
 

13. Тіло рухається прямолінійно зі змінною швидкістю за законом v(t)=3t2+2t+10(км/год). Знайти, 

який шлях проходить тіло за проміжок часу t0=0, t1=1год. 

 

     
 

14.  Продуктивність праці робітничої бригади визначається в залежності від часу t функцією  

П(t)=4t3+1. Знайти обсяг продукції, тобто як працювали робітники за другу і третю години 

робочого дня.  

 

    
15. Чисті інвестиції змінюються в залежності від часу t за законом I(t)=200t(3t+2). Визначити 

приріст капіталу за 5 років. Через скільки років приріст капіталу становитиме 220000. 

 
Для відповіді на друге питання позначимо шукану кількість років через Т, тоді матимемо 

рівняння для його визначення: 

 
тобто 220000=200( Т3+Т2), звідси Т3+Т2=11000, Т=10 років.  

 

16. Археологи при розкопуванні стародавніх поселень знайшли жертовне місце. Після досліджень 

було з’ясовано, що це тіло, утворене обертанням параболи у = –  х2 + 2х + 3 навколо вісі Ох (х 

вчені вимірювали в метрах). Причому виготовлений він був з каменю густиною 2500 кг/м3. Яка 

масу каменю використали на виготовлення цього жертовника стародавні майстри? 
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+++−  = 3,14(48,6 – 81 – 18 + 54 + 27) = 3,1430,6 = 96,084 (м3) 

;Vm =          ).(2402102500084,96 кгm ==  

Відповідь. 240210 кг.  



ВІДЕО БЛОК 

 

Скористайтесь  

порадами з 

відео розбору 

завдань! 

Первісна та її властивості 

1 2 3 

Таблиця первісних. 

Правила знаходження 

первісних 

 Визначений інтеграл, 

його геометричний зміст 

 Обчислення площ 

плоских фігур 

4 5 6 7 

8 9 10 

11 12 13 14 

https://lms.e-school.net.ua/courses/course-v1:UIED+Algebra-11th-grade+2020/course/
https://youtu.be/FX-EdUfcwWM
https://youtu.be/aVeLRa36hP8
https://youtu.be/urlk7lLP5Tk
https://youtu.be/fzxODSX6918
https://youtu.be/qV40CvSjq24
https://youtu.be/R_icO4_TmGk
https://youtu.be/GsJCHSszzDY
https://youtu.be/vC8mM5XcFN8
https://youtu.be/fgysemcIG2U
https://youtu.be/OIqERDrVPlo
https://youtu.be/rLptTWA4UHw
https://youtu.be/JzHXfyrEbEU
https://youtu.be/lUxk6fGJIaY


  ТРЕНУВАЛЬНИЙ БЛОК 

 
Запрошуємо вас скористатися 

онлайн-тренажерами для 

ефективної підготовки до НМТ 

з математики — тренуйтесь, 

перевіряйте знання та 

впевнено йдіть до мети! 

первісна невизначений інтеграл 

визначений інтеграл площі плоских фігур 

https://vseosvita.ua/test/start/moq029
https://vseosvita.ua/test/start/egr962
https://vseosvita.ua/test/start/egr962
https://vseosvita.ua/test/start/bxx432
https://zno.osvita.ua/mathematics/tag-pervisna_ta_viznachenij_integral/
https://learningapps.org/view4484101
https://learningapps.org/view8010077


https://youtu.be/lUxk6fGJIaY  САМОСТІЙНИЙ БЛОК 
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ПОРАДНИК 


